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4. Übungsblatt zur Vorlesung Stochastische Partielle Differentialgleichungen

Aufgabe 9: Sei E ein separabler Banachraum. Dann ist die Borel σ-Algebra B(E) die kleinste σ-
Algebra die alle Mengen der Form

{x ∈ E | φ(x) ≤ α}, φ ∈ E∗, α ∈ R

enthält.
Hinweis: Die Separabilität von E impliziert die Existenz einer Folge von Funktionalen (ln)n≥1 mit
‖ln‖X∗ ≥ 1 und

‖x‖X = sup
n≥1

|ln(x)|

für alle x.

Aufgabe 10: Sei W ein Wienerprozess mit

E [W(t)] = 0, Cov(W (t)) = tQ, t ≥ 0, trQ < ∞.

Dann konvergiert die Reihe

W(t) =
∞∑

j=1

√
λjβj(t)ej

gleichmässig auf [0, T ] P-f.s.
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